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问题处理．在解题的过程中分离参数的方法， 转化为求函数在
闭区间的最值问题处理， 求最值时可用导数或基本不等式处
理， 具体求解中要注意合理的变形．

【例 4】 设函数 f（ｘ）是定义在 R 上的偶函数， 且 f（ｘ+2）=

f （2-ｘ），当 ｘ∈[-2，0]时，f （ｘ）=（ 2姨
２ ）x-1，若在区间（-2，6）内

关于 ｘ 的方程 f（ｘ）-loga（x+2）=0（a＞0 且 a≠1）有且只有 4 个不
同的根，则实数 a 的取值范围是（ ）

A． （ １
4 ， 1） B． （1， 4） C． （1， 8） D． （8， +∞）

【解析】 由题意可得函数 f(x)的对称轴为 x=2，周期为 T=4，
原方程变形为 f（ｘ）= log a（x+2）， x∈（-2，6）， 所以只需画出 y=
f（x），y=loga（x+2）两个函数在区间(-2，6)的图像，根据图像求 a
的范围，图像如下，y=loga（x+2）一定过（-1，0）点，当 0＜a＜1 时，
显然只有一个交点，所以 a＞1，只需要对数从点 B，点 C 下面穿
过就有 4个零点，所以 loga4＜1，loga8＜1，解得 a＞8，选 D．

【点评】 对于求不同类的两个函数构成的方程， 我们常把
方程变形为f（x）g（x），然后根据 y=f（x）与 y=g（x）的两个图像交
点个数来判断原方程根的个数．如本题把方程f（x）-loga（x+2）=0
变形为 y=f（x），y=loga（x+2），再画出两个函数的图像， 根据两
个图像有 4个交点， 求出参数 a 的范围．

【例 5】 已知函数 f（x）=
（ 12 x+1）3， -2≤x≤0

1
x+1 ， x＞0

0
'
'
'
''
&
'
'
'
''
(

若关于 x 的

方程 f（x）-k（x+2）=0 有 3 个实数根， 则实数 k 的取值范围是
（ ）

A． （0， 1
4 ） B． （0， 1

3 ）

C． （0， 1） D． （0， 1
2 ）

【解析】 作图如下：
因此， 要使方程 ｆ（ｘ）

-k（x+2）=0 有 3 个， 实数
k 的 取 值 范 围 是 （ 0，

1-0
0- （-2） ） = （0， 1

2 ），

选 D．
【点评】 对于方程解

的个数 (或函数零点个数)

问题， 可利用函数的值域或最值， 结合函数的单调性、 草图
确定其中参数范围．从图像的最高点、 最低点， 分析函数的最
值、 极值； 从图像的对称性， 分析函数的奇偶性； 从图像的
走向趋势， 分析函数的单调性、 周期性等．

【例 6】 函数 ｆ（ｘ）=ax2-2x+1 在区间 （-1, 1） 和区间（1, 2）
上分别存在一个零点， 则实数 a 的取值范围是 （ ）

A． -3＜a＜1 B． 3
4 ＜a＜1 C． -3＜a＜ 3

4 D． a＜-3或 a＞ 3
4

【解析】 根据函数零点存在性定理， 结合二次函数图像可
知， 函数 ｆ（ｘ）=ax2-2x+1在区间 （-1， 1） 和区间 （1， 2） 上分

别存在一个零点时，
ｆ（-1）ｆ（1）＜0，
ｆ（1）ｆ（2）＜0，， 解得 3

4 ＜a＜1， 故选 B.

【例 7】 已知 ｆ（ｘ）是定义域为 （0， +∞） 的单调函数， 若
对任意的 x∈（0， +∞）， 都有 ｆ [ ｆ（ｘ）+log x１

２
]=4， 且方程│ｆ（ｘ）

-3│=x3-6x2+9x-4+a 在区间 （0， 3] 上有两解， 则实数 a 的取
值范围是 （ ）

A． 0＜a≤5 B． a＜5 C． 0＜a＜5 D． a≥5
【解析】 由题意知必存在唯一的正实数 a， 满足 ｆ（ｘ）+

log ｘ１
3 =a， f（a）= 4 ……①， ∴ f（a）+log ｘ１

3 =a ……②， 由①②

得： log ｘ１
3 =a-4 ， ∴ a = （ １

3 ）a-4， 解得 a=3． 故 f（x）=3-log ｘ１
3 ，

由方程│f（x）-3│=x3-6x2+
9x-4+a 在区间（0，3]上有

两解， 即有│log ｘ１
3 │=x3-

6x2+9x-4+a 在区间（0，3]
上有两解，由 g（ｘ）=x3-6x2+
9x-4+a， 可得 g′（ｘ）=3x3-
12x+9，当 1＜x＜3 时， g′（ｘ）
＜0， g（ｘ） 递减；当 0＜x＜1
时， g′（ｘ）＞0， g（ｘ）递增． g
（ｘ）在 ｘ=1 处取得最大值 a，g（0）=a-4，g（3）=a-4，分别作出 y=

│log ｘ１
3 │， 和 y=x3-6x2+9x-4的图像， 可得两图像只有一个交

点 （1， 0）， 将 y=x3-6x2+9x-4 的图像向上平移， 至经过点
（3， 1）， 有两个交点， 由g（3）=1， 即 a-4=1， 解得 a=5， 当 0＜
a≤5时， 两图像有两个交点， 即方程两解． 故选 A．

【例 8】 已知函数 f（x）满足 f（x）+f（2-x）=2，当 x∈（0，1]时，

f（x）=x2，当 x∈（0，1]时，f（x）+2= 2
f（ x+1姨 ）

，若定义在（-1，3）上

的函数 g（x）=f（x）-t（x+1）有三个不同的零点， 则实数 t 的取值
范围是 __________．

【解析】 当 x∈（0，1]圯0＜ x+1姨 ≤1 时， 则 f（ x+1姨 ）=

x+1， 故 f（x） 2
x+1 -2； 当 x∈（1，2]圯0≤2-x＜1 时， 则 f（2-x）=

（2-x）2， 故 f（x）=2-（2-x）2； 当 x∈（2， 3）圯 -1≤2-x＜0 时， 则
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